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CLASA A X-A 

Subiectul 1 

În interiorul unui cub se consideră 2003 puncte. Arătaţi că se poate împărţi cubul în mai mult 
de 20033 cuburi astfel încât orice punct din cele date să se afle în interiorul unuia dintre 
cuburile mici (şi nu pe feţe). 

Subiectul 2 
a) Determinaţi toate funcţiile Mf →∗N:  cu proprietatea: 

( ) ( ) ( ) ( )( )nfnfnnfnf −+=++ 1211 2 , pentru orice ∗∈Nn . 
în fiecare dintre următoarele situaţii 

a) N=M ; 
b) Q=M  

Subiectul 3 

a) Dacă ABC  este un triunghi şi M  un punct în planul său, arătaţi că 

CCMBBMAAM sinsinsin +≤ . 

b) Fie 111 ,, CBA  puncte pe laturile ( ) ( )ACBC ,  şi respectiv ( )CA  ale triunghiului ABC , 
astfel încât unghiurile triunghiului 111 CBA  sunt în această ordine de măsuri γβα ,, . Arătaţi 
că 

∑ ∑≤ .sinsin1 αα BCAA  

Subiectul 4 

Se dau numerele reale dcba ,,,  cu 1>>>> bdca  astfel ca cdab > . Demonstraţi că funcţia 
)[ R→∞,0:f , definită prin 

( ) xxxx dcbaxf −−+= , pentru orice 0≥x , 

este strict crescătoare. 

 

Timp de lucru: 3 ore 


